KOMBINATORYCZNA TEORIA LICZB
Semestr zimowy 2013/2014
SERIA XI

Zadanie 9.1. Niech A C [N],|A| = 0N oraz N > Nj. Pokaz, ze istnieje zbiér A’ C A taki, ze
|A'] > (6 — o(1))N oraz A’ + A’ C A+A.

Zadanie 9.2.* Pokaz, ze jezeli A C Z, to |A+A| = (14 0(1))]A + A|.

Zadanie 9.3.* Niech [n] = A; U--- U A, bedzie dowolnym podzialem (r jest stala, a n jest
"duze”). Oszacuj z dotu ilosé liczb naturalnych dajacych sie przedstawié¢ w postaci sumy dwdéch

réznych liczb monochromatycznych.

Zadanie 9.4. Niech T'(X) oznacza liczbe ciagéw arytmetycznych dtugosci 3 w zbiorze X C Zy.
Pokaz, ze jezeli max, |A(r) — B(r)| < e|Al, to |T(A) — T(B)| < ¢|A]%.

Zadanie 9.5. Udowodnij, ze zbiér Bohra B(I',e) C Zy zawiera ciag arytmetyczny diugosci
> eNV/ITL

Zadanie 9.6. Pokaz, ze |B(I',¢)| > (¢/2)I'IN.
Zadanie 9.7. Pokaz, ze jezeli I = [L], to ||1]|; = o 11(r)| < plog L.
Zadanie 9.8. Pokaz, 7e dla kazdego zbioru A C Z, zachodzi nieréwnosé || All; < |A|Y/2.
Zadanie 9.9. Zbiory A, B, S C Zy spehiaja nastepujace warunki: S C A, SN B = (). Pokaz,
ze

1511 - max |A(r) = B(r)| = [5].
Zadanie 9.10.* Niech A, B C F,, gdzie p jest liczba pierwsza. Pokaz, ze

> E(4,z-B) <|AP|B + |A|Blp.
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Zadanie 9.11. Oszacuj najwieksza moc zbioru A C [N], ktérego zbiér réznic A — A nie zawiera

liczb pierwszych.



