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Zadanie 11.1. Niech A ⊆ Z, be↪dzie taki, że {1, 2, . . . , 2k} ⊆ A−A. Pokaż, że |A| > k + 1.

Zadanie 11.2. Niech ZN = R ∪ B be↪dzie dowolnym podzia lem. Pokaż, że liczba monochro-

matycznych rozwia
↪
zań równania x + y = z jest co najmniej równa N2/4.

Zadanie 11.3. Znajdź pokolorowanie [N ] = R ∪ B takie, że liczba monochromatycznych

rozwia
↪
zań równania x + y = z, x > y, jest równa N2/22 + O(1).

Zadanie 11.4. Pokaż, że istnieje kolorowanie [N ] = R ∪ B, które nie zawiera monochromaty-

cznych cia
↪
gów arytmetycznych d lugości 10 lnN.

Zadanie 11.5. Czy w każdym skończonym pokolorowaniu N można znaleźć monochromatyczne

rozwia
↪
zanie równania:

a) x + y = 2z,

b) x + y = 3z.


