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Zadanie 10.1. Udowodnij, że każdy skończony zbiór A zawiera zdysocjowany podzbiór mocy

co najmniej log3 |A|.

Zadanie 10.2. Pokaż, że każda niew laściwa kostka addytywna zawiera nietrywialny cia
↪
g aryt-

metyczny dlugości 3.

Zadanie 10.3.* Pokaż, że jeżeli |A + A| = K|A|, to istnieje zbior Λ taki, że |Λ| ≪ K log |A|
oraz A ⊆ Span(Λ).

Zadanie 10.4. Oszacuj moc najwie↪kszego zbioru zdysocjowanego zawartego w [N ].

Zadanie 10.5. Udowodnij, że jeżeli A ⊆ [N ], |A| > 3N/4, to istnieje zbiór S ⊆ Z mocy

Ω(log log n) taki, że S + S ⊆ A.

Zadanie 10.6.* Zbiór postaci K = K(d, a1, . . . , ak) = {d+
∑k

i=1 εiai : εi ∈ {0, 1}}, nazywamy

k-kostka
↪
addytywna

↪
. ZbiórK nazywamy w laściwa

↪
k-kostka

↪
addytywna

↪
, jeśli |K| = 2k. Udowodnij,

że:

a) każdy zbiór A ⊆ [N ] mocy co najmniej 2kN1−1/2k zawiera w laściwa
↪
k-kostke↪ addytywna

↪
,

b) istnieje podzbiór [N ] mocy O(N1−k/2k) nie zawieraja
↪
cy w laściwej k-kostki addytywnej,

Wskazówka: w podpunkcie b rozpatrz zbiór losowy.

Zadanie 10.7. Pokaż, że istnieje podzbiór [N ] mocy Ω(N1−k/2k+o(1)) nie zawieraja
↪
cy k-kostki

addytywnej.

Wskazówka: wykorzystaj konstrukcje↪ Behrenda i zadanie...

Zadanie 10.8. Niech A ⊆ ZN oraz 1 ≤ l < N/3. Pokaż, że jeżeli dla pewnego b ∈ ZN , |(A −
A) \ [b, b+ l]| < |A|/2, to istnieje a ∈ ZN taki, że A ⊆ [a, a+ l].


