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Problemy otwarte

1. (Solymosi) Niech A ⊆ R bedzie DCD-zbiorem. Udowodnij, że istnieje sta la c > 0 taka, że

|A + A| ≫ |A|3/2+c.

2. (Bukh) Pokaż, że istnieje sta la ε > 0 taka, że jeżeli |A + A| = K|A|, to

|A + 2 ·A| ≪ K3−ε|A|.

3. (Ruzsa) Czy istnieja
↪
zbiory A ⊆ [N ] mocy N1/2+ε, ε > 0, nie zawieraja

↪
ce nietrywialnych (tzn.

różnych od x = y = u = v) rozwiazań równania

x + 3y = 2u + 2v.

4. (Lev) Niech A bedzie skończonym podzbiorem grupy abelowej takim, że dla każdego d ∈ A−A

mamy (A◦A)(d) > |A|/3. Pokaż, że A−A jest podgrupa
↪
albo suma

↪
mnogościowa

↪
trzech warstw

tej samej grupy. (Czy jest to prawda
↪
, jeśli za lożymy nawet (A ◦A)(d) > |A|/2?)

5. (Balog) Niech A ⊆ Fp, |A| > p1/2, gdzie p jest liczba
↪
pierwsza

↪
. Udowodnij, że

|(A−A)(A−A)| > p1−ε

dla p > pε.


